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Clasa a XllI-a

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

Toate subiectele sunt obligatorii. Pentru fiecare problema se acordi maxim 7 puncte.
Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.

I FELADATSOR (30 pont)
Sp | 1A (b, )”ﬂ}I mértani haladvanyban b =2 ¢és az alland6 hanyados g =4[5 . Szamitsd ki a b, tag egész
részet.
Sp | 2. Tekintsiik az f:R—>R, f(x)=2x-3bijektiv fiiggvényt. Hatdrozzatok meg az f és f!
fiiggvények metszéspontjanak abszcisszajat.
5p | 3. A valos szamok halmazan oldjatok meg a log, (2x2 +x+ 1) —log, (x2 —-x+ 2) =1 egyenletet.
Sp | 4. Szamitsatok ki annak a valosziniiséget, hogy kivalasztva a kétjegyll természetes szamok halmazabol
egy szamot, az illetd szam szamjegyeinek dsszege oszthato legyen 11-el.
5p | 5. Adottak az ii =i + j és V =ai —2] vektorok, ahol a egy valés szam. Hatarozzatok meg az a valos
szam értékét, amelyre |i + 'J|2 = |.-:."|2 - |15|2
S5p | 6.Ha xe [0,%] ,amelyre sinx+cosx — /2 cosx, akkor 1gazoljatok, hogy x = % :
II. FELADATSOR (30 pont)
1 -2 ax+y—2z=
1. Adottaz A(a)=| 2 1 3 | matrix és az 2x+y+3z= egyenletrendszer, ahola egy
2a-1 2 1 (2a-1)x+2y+z=a
valos szam.
Sp | a) lgazolja, hogy det(A{4)) =5.
Sp | b) Hatarozza meg aza valos szam azon értékét, amelyre az A(a) matrix nem invertalhato!
5p | ¢) Ha a =3, hatdrozza meg az egyenletrendszer (x, .2, ) megoldasait, amelyre 2 =xy+,.
2. A G =(1,+) halmazon értelmezzik az x*y = Vx'°87 asszociativ miiveletet.
Sp | a) Igazolja, hogy 4*3=2.
5p | b) Igazolja, hogy e =9 semleges elem az ,,*" miiveletre nézve!
S5p | ¢) Hatarozza meg az x € G, tudva azt, hogy egyvenlo a szimmetrikusaval a ., * "miiveletre nézve!

1din2



1. TETEL (30 pont)
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I. Adottaz f:R—- R, f(x)=

(5]
"
(5
?I

5p | b) Szamftsd ki: lim
x—0 X

S5p | ¢) Hatarozd meg az f fliggvény képhalmazat!

2. Adott az f:R—- R f(x) =x"+2 fliggvény. Minden nullatol kiilénbézo n természetes szam
1

esetén tekintsiik az [, = Ix"f(x]dx szamot.
0

3
Sp | a) Mutasd ki, hogy j fA(x)dx=15.
0
S5p | b) Bizonyitsd be, hogy lim 7, =0.
n—+o0

Sp | ¢) Igazold, hogy (n+2)1,+2(n—-1)1,_, =33, barmely n, n>3 természetes szdm esetén.
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